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8.3. Entydighet hos determinanten

Foljande resultat visar att det finns hégst en determinant som uppfyller egenskaperna 1.,
2., och 3. i Definition 8.4.

Sats 8.6. Antag att D1(A) och Do(A) ar tva determinanter definierade for alla n x n
matriser A och bada har egenskaperna 1. och 2. i Definition 8.4. Om

Dy(E) = Dy(E),

sa foljer att D1(A) = Do(A) for varje A.

Bevis: Bilda differensen AA = D;(A) — D2(A). Da uppfyller AA ocksa villkoren 1. och 2.
i Definition 8.4. Dessutom géller att

AFE = Di(FE)— Do(E) =0. (8.2)
Eftersom kolonnerna Ay i A kan skrivas som en linjairkombination av kolonnerna F1, F», ..., B,
i enhetsmatrisen F .
A =) NiEj,
j=1

sa foljer att

n n n
AA = A(Al,Ag,...,An):A(Z)\lej,Z)\ngj,...,Z)\anj>
Jj=1 j=1 j=1

= > N2 (B, By, By

dir summan ar over alla ji, j2,...,J, som &ar heltal mellan 1 och n. Om tva j, ar lika sa
foljer av egenskap 2. att
A(Ej, Ej,,...,E;,) =0.

Om inte tva ji &r lika sa kan vi byta plats pa E:na till en kostnad av ett teckenbyte sa att
A(Ej,Ej,, ..., E;,) = £A(E1, Es, ..., E,) = AE =0,

enligt (8.2). O



